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ي التفاضل ) تراكمية ( رابعةالنقاشية ال
 
 التفاضل   ف

𝟑𝒙)على   𝑷(𝒙)( اذا كان ناتج قسمة 1 − 𝟑𝒙𝟐هو   (𝟐 + 𝟐𝒙 + ي     𝟏
 
ان   𝟓والباف  هي    𝑷(𝒙)فان قاعدة الاقت 

𝒂)  𝟑𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟔 

𝒃)   𝟗𝒙𝟑 − 𝒙 − 𝟐 

𝒄)  𝟗𝒙𝟑 − 𝒙 + 𝟑 

𝒅) 𝟗𝒙𝟑 + 𝟔𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟑 

( يمكن تجزئة الكسر 2
𝟐𝒙+𝟕

(𝒙−𝟏)𝟐    :الى ، 

𝒃)
𝟐

𝒙 − 𝟏
+

𝟗

(𝒙 − 𝟏)𝟐
 

𝒂)
−𝟕

𝒙 − 𝟏
+

𝟗

(𝒙 − 𝟏)𝟐
 

𝒄)
𝟐

𝒙 − 𝟏
+

𝟗

𝒙 − 𝟏
 

𝒅)
−𝟕

𝒙 − 𝟏
+

𝟗

𝒙 − 𝟏
 

ئ المقدار   3
 
( احد الاتية يكاف

𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙−𝐜𝐨𝐬 𝒙
 

 𝒂) 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙 

𝒃) − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 

𝒄) 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 

𝒅) 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 
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𝒉(𝒙)( اذا كان  4 = √𝟏𝟔 + 𝟑(𝒇(𝒙))
𝟒

  
𝟔

𝒇(𝟑)وكان  ،  = −𝟐 , 𝒇′(𝟑) =  تساوي 𝒉′(𝟑)فان  ،  𝟏

𝒂) −
𝟏

𝟐
 

𝒃)  
𝟏

𝟐
 

𝒄)  
𝟏

𝟖
 

𝒅) −
𝟏

𝟖
 

𝒇(𝒙)( اذا كان  5 = 𝐥𝐨𝐠((𝟏 − 𝟐𝒙)(𝟏 + 𝟐𝒙)) ،   فان𝒇′(𝒙) تساوي 

𝒂) 
𝟖𝒙(𝐥𝐧 𝟏𝟎)

𝟒𝒙𝟐 − 𝟏
 

𝒃) 
−𝟖𝒙(𝐥𝐧 𝟏𝟎)

𝟒𝒙𝟐 − 𝟏
 

𝒄) 
−𝟖𝒙

(𝟒𝒙𝟐 − 𝟏) 𝐥𝐧 𝟏𝟎
 

𝒅) 
𝟖𝒙

(𝟒𝒙𝟐 − 𝟏) 𝐥𝐧 𝟏𝟎
 

𝒇(𝒙)( اذا كان  6 = 𝒌𝐜𝐨𝐭 𝒙  وكان،𝒇′ (
𝟓𝝅

𝟒
) = 𝟐 𝐥𝐧 (

𝟏

𝟐𝟕
 تساوي 𝒌، فان قيمة الثابت   (

𝒂) − 𝟑 

𝒃)   𝟑 

𝒄)   −
𝟏

𝟑
 

𝒅)  
𝟏

𝟑
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𝒇(𝒙)( اذا كان  7 = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 ،   فان𝒇(𝟗𝟑)(𝒙) تساوي 

𝒂)  𝐬𝐢𝐧 𝒙 

𝒄) − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 

𝒃)  𝐜𝐨𝐬 𝒙 

𝒅) − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 

𝒚( اذا كان  9 = √𝒙 + 𝒚 فان ، 𝒚′′(𝟐𝒚 −  تساوي 𝟑(𝟏

𝒂) − 𝟐 

𝒃)𝟐 

𝒄)𝟏 

𝒅) − 𝟏 

𝒚( اذا كان   8 = 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙 فان ،   
𝒅𝟐𝒚

𝒅𝒙𝟐
   

𝒅)  𝟐(𝒚 + 𝟏)(𝟑𝒚 + 𝟏) 

𝒃)  𝟐(𝒚 + 𝟏)𝟐 

𝒄)  𝟐(𝒙 + 𝟏)(𝟑𝒙 + 𝟏) 

𝒂)  𝟐(𝒚 − 𝟏)(𝟑𝒚 − 𝟏) 
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ي المجاور شكل مطب سرعة صمم للتخفيف من سرعة السيارات على احد الطرق. وفيه يمثل المحور ( 10
 𝒙يبي   التمثيل البيان 

ات.    سطح الطريق ، وتقاس جميع الاطوال بالسنتيمت 

ي تمثل منحت  المطب هي : 
𝒙اذا كانت المعادلة الوسيطية الت  = 𝟏𝟎 𝐬𝐢𝐧 𝒕 , 𝒚 = 𝟐 + 𝟐 𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒕   حيث ،−

𝝅

𝟐
≤ 𝒕 ≤

𝝅

𝟐
   ،

 عند اعلى نقطة على منحت  المطب هي  𝒕فان قيمة  

𝒂)  𝟎 

𝒃)
𝝅

𝟑
 

𝒄) 𝟒 

𝒅)
𝝅

𝟐
 

𝒇(𝒙)( اذا كان  11 = 𝐥𝐨𝐠𝒂(𝒙 + 𝒙، وكان مماس المنحت  عندما  (𝟏 = 𝟐𝒚موازيا للمستقيم   𝟏 − 𝒙 + 𝟓 = فان قيمة   𝟎

 تساوي   𝒂الثابت  
𝒂)𝟐𝒆 

𝒃)𝟎 

𝒄)
𝟏

𝒆
 

𝒅)𝒆 
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ان  ( 12 𝒔(𝒕)يمثل الاقت  = 𝟐𝒕𝟐 −
𝟏

𝟐
𝒕𝟑 + 𝟒, 𝒕 ≥ ي مسار مستقيم ، حيث  𝟎

 
الزمن  tالموقع بالامتار ، و s،موقع جسم يتحرك ف

  : ي هي
ي يعود فيها الى موقعه الابتدانئ

ي اللحظة الت 
 
ي ،فان سرعة الجسم بالمت  لكل ثانية ف

 بالثوان 

𝒂) − 𝟖 𝒎/𝒔 

𝒃) − 𝟏. 𝟓 𝒎/𝒔 

𝒄) − 𝟐. 𝟓 𝒎/𝒔 

𝒅) 𝟎  𝒎/𝒔 

ي مسار مستقيم حيث 13
 
الزمن مت  يعود   tالموقع و  s(t)( يمثل الشكل المجاور منحت  الموقع ــــــ الزمن لجسيم يتحرك ف

ي 
 الجسم الى موقعه الابتدانئ

𝒂){𝟏, 𝟒}  𝒃)𝟏𝟎 

𝒄)𝟓 𝒅)𝟎 
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ان  14 𝒇(𝒙)( تتحرك نقطة على منحت  الاقت  = √𝒙𝟐 + ,𝟐)، وعند مرورها بالنقطة  𝟏 ي   (𝟓√
لها يزداد بمعدل   𝒙كان الاحدان 

𝟑𝒄𝒎/𝒔  :ي تلك اللحظة يساوي
 
ي البعد بي   النقطة المتحركة ونقطة الاصل ف

 
 ،فان معدل التغت  ف

𝒂)  𝟔𝒄𝒎/𝒔 𝒃)  𝟐𝒄𝒎/𝒔 𝒄)  𝟒𝒄𝒎/𝒔 𝒅) 𝟑𝒄𝒎/𝒔 

ا طوله 15 ا خشبيًّ
ً
ستعمال حبل ربط به احد  االى الاعلى بجانب مبت  لم يكتمل انشاؤه بعد، وذلك ب 5m( يسحب عامل بناء لوح

، وان العامل يسحب الحبل بمعدل  ا على جدار المبت 
ً
ض ان طرف اللوح المربوط بالحبل يتبع مسارًا عمودي ي اللوح ، اذا افت 

 
طرف

3m/s   بحيث يظلُّ الطرف العلوي من اللوح ملامسا للجدار، فما سرعة انزلاق الطرف الاخر للوح على الارض عندما يكون على

 من جدار المبت      3mبعد 

𝒃) − 𝟒 𝒎/𝒔  

𝒄) 
𝟏

𝟒
 𝒎/𝒔 

𝒅) −
𝟏

𝟒
 𝒎/𝒔 

𝒂)  𝟒𝒎/𝒔  
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 ليةاالاسئلة المق

𝐜𝐨𝐬اثبت ان   ( 1 𝟑𝒙 = 𝟒 𝐜𝐨𝐬𝟑 𝒙 − 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙      

ي تقاطع منحت  العلاقة : ( 2
𝒙𝟐جد نقطت  + 𝒙𝒚 + 𝒚𝟐 = ، ثم اثبت ان مماسي منحت  العلاقة عند هاتي    𝒙مع المحور    𝟕

     النقطتي   متوازيان
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𝒙يبي   الشكل المجاور منحت  المعادلة الوسيطية : ( 4 = 𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒕 , 𝒚 = 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒕   , 𝟎 ≤ 𝒕 ≤ 𝟐𝝅   جد ميل المماس ،

 لمنحت  المعادلة عند نقطة الاصل  

𝟑𝒙𝟐اثبت ان لمنحت  العلاقة ( 3 + 𝟐𝒙𝒚 + 𝒚𝟐 = ي التماس   𝟔
ي نقطت 

  مماسي افقيي   ، ثم جد احدان 
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𝐬𝐢𝐧  اذا كان  (5 𝒚 = 𝐭𝐚𝐧 𝒙 فاثبت ان ،  𝐭𝐚𝐧 𝒚 =
𝒚′′

𝟐 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙+(𝒚′)𝟐  
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ي الشكل المجاور تدحرجت كرة من   8mوعرضه  20mملعب على شكل مستطيل طوله ( 6
 
ي  3m/sوبسرعة  Dباتجاه   Aكما ف

 
، وف

ي البعد بي   الكرتي   بعد  4m/sوبسرعة  Bوباتجاه  Cنفس اللحظة تدحرجت كرة اخرى من الراس 
 
ثانية من بدء   2ما معدل التغت  ف

 الحركة  

𝑨 

𝑩 𝑪 

𝑫 

𝟐𝟎𝒎 

𝟖𝒎 


